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Cztery monografie Romana Murawskiego

Kazdemu, kto interesuje si¢ filozofig i historiag matematyki oraz logiki, znane sa
liczne prace autorstwa Romana Murawskiego: monografie Funkcje rekurencyjne
i elementy metamatematyki. Problemy zupetnosci, rozstrzygalnosci, twierdzenia Go-
dla (oraz jej angielska znacznie rozszerzona wersja) oraz Filozofia matematyki, mo-
nografia Mechanization of reasoning in a historical perspective (wspolnie z Witol-
dem Marciszewskim), antologie tekstow klasycznych i wspotczesnych z tej dziedzi-
ny, podreczniki logiki matematycznej, teorii mnogosci i wstgpu do matematyki. Ow
wybitny matematyk i filozof opublikowat ostatnio cztery kolejne monografie:

Essays in the Philosophy and History of Logic and Mathematics. Rodopi, Am-
sterdam, New York 2010. Seria: Poznan Studies in the Philosophy of the Sciences
and the Humanities 98. Przedmowa: Jan Wolenski. 343 strony. ISBN 978-90-420-
3090-9, ISSN 0303-8157

Logos and Mathema. Studies in the Philosophy of Mathematics and History of
Logic. Peter Lang GmbH Internationaler Verlag der Wissenschaften, Frankfurt am
Main 2011. Seria: Polish Contemporary Philosophy and Philosophical Humanities 1
(edited by Jan Hartman). 338 stron. ISBN 978-3-631-61804-2, ISSN 2191-1878

Philosophie der Mathematik. Wspotautor: Thomas Bediirftig. Walter de Gruyter
GmbH & Co. KG, Berlin/New York 2010. 322 strony. ISBN 978-3-11-019093-9, e-
ISBN 978-3-11-022060-5

Filozofia matematyki i logiki w Polsce miedzywojennej. Monografie Fundacji na
rzecz Nauki Polskiej, Wydawnictwo Naukowe Uniwersytetu Mikotaja Kopernika,
Torun 2011. 253 strony. ISBN 978-231-83-2670-6

Pierwsze dwie pozycje sa zbiorami artykutéw. Trzecia stanowi omowienie wy-
branych gtoéwnych kierunkow w filozofii matematyki, zarowno tych dawniejszych,
jak i najbardziej wspotczesnych. Czwarta — zgodnie z tytutem — ukazuje panorame
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dokonan w refleksji nad logika i matematyka w Polsce w jednym z najbardziej inte-
resujacych okreséw rozwoju logiki i podstaw matematyki. Nawet u najbardziej twor-
czych uczonych jest wielka rzadkoscia opublikowanie — w dwodch kolejnych latach
— czterech monografii. Wszystkie z nich wydaly prestizowe, liczace si¢ na rynku
wydawnictwa, trzy pierwsze (napisane w j¢zykach kongresowych) dostgpne sa calej
$wiatowej wspolnocie akademickiej, trzecia doczekala si¢ drugiego rozszerzonego
wydania (dodano uwagi o: roznicy migdzy prawda a dowodliwos$cia, filozoficznych
problemach zastosowan matematyki, pojeciu kontinuum), przygotowywane jest an-
gielskie thumaczenie czwartej. Niniejszy tekst jest recenzja tych pozycji. Dodajmy, ze
obszernie o twdrczosci Romana Murawskiego pisaliSmy w opublikowanej niedawno
poswigconej mu ksiedze pamiatkowe;j:

Swiaty matematyki. Tworzenie czy odkrywanie? Ksiega Pamiqtkowa ofiarowana
Profesorowi Romanowi Murawskiemu. Redakcja naukowa: Izabela Bondecka-
Krzykowska, Jerzy Pogonowski. Wydawnictwo Naukowe UAM, Poznan 2010. Se-
ria: Filozofia i Logika 107. 366 stron. ISBN 978-83-232-2150-0, ISSN 0083-4246

Pierwsze dwie z powyzszych pozycji zawieraja tacznie 38 prac Romana Muraw-
skiego (kilka we wspdtautorstwie) poswigconych: ogdlnym problemom filozofii mate-
matyki, historii logiki i matematyki, programowi Hilberta i problemom niezupelno$ci
oraz dokonaniom polskich uczonych w dziedzinie logiki i filozofii matematyki. Au-
tor odnosi si¢ ze znawstwem do wybranych probleméw ze wspomnianych dziedzin,
ktore stale zaprzataja uwage zarowno najtezszych umystow, jak i rzesz tych, ktorzy
owe krolewskie nauki podziwiaja i probuja zglebiaé. Ponizej omawiamy nieco do-
ktadniej tre$¢ tych prac, tutaj, tytulem wstepu powiedzmy jedynie, ze tak subtelnych
analiz tych trudnych probleméw mogt dokonaé tylko taki badacz, ktory — jak wia-
$nie Roman Murawski — laczy kompetencje matematyka, logika oraz filozofa. Pod-
kresli¢ tez nalezy oryginalno$¢ tych analiz. Autor nie referuje jedynie pogladow in-
nych, ale przede wszystkim przedstawia pomysty wlasne, gleboko przemyslane
i ukazujace w wielu przypadkach w catkiem nowej perspektywie rozwazane zagad-
nienia. Takie nowe spojrzenie w filozofii matematyki poréwna¢ mozna, naszym zda-
niem, z rewolucyjnymi odkryciami w naukach $cistych. Ono bowiem réwniez uka-
zuje pewne nowe, dotad niedostrzegane aspekty $wiata i procesu jego poznawania.

ESSAYS IN THE PHILOSOPHY AND HISTORY OF LOGIC
AND MATHEMATICS

Monografia zawiera 18 prac Romana Murawskiego. Najpierw powiemy po kilka
zdan na temat kazdego z artykutéw w niej zamieszczonych.

I. W pierwszej cze$ci tomu zebrano prace dotyczace filozofii matematyki:

1. Cantor's Philosophy of Set Theory. Analizujac wypowiedzi Cantora, Autor
przedstawia poczatki i rozwdj jego teorii zbiorow. Szczegdlng uwage poswigca po-
gladom Cantora dotyczacym nieskonczonos$ci w réznych jej odmianach.
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2. Leibniz's and Kant's Philosophical Ideas vs. Hilbert’s Program. Autor omawia
nawigzywanie przez Hilberta (w jego stynnym programie) do pewnych idei Kanta.
Wskazuje na mozliwe wptywy Leibniza (zwlaszcza na Godla), jesli chodzi o stoso-
wanie metod infinitarnych.

3. Truth vs. Provability. Philosophical and Historical Remarks. Artykut dotyczy
gtéwnie pogladéw Hilberta oraz Godla na temat réznic migdzy pojgciami wymienio-
nymi w tytule.

4. Philosophy of Mathematics in the 20th Century. Main Trends and Doctrines.
Autor omawia, z konieczno$ci w znacznym skrocie, tradycyjna triadg w filozofii
matematyki (logicyzm, formalizm, intuicjonizm). Artykut zawiera informacje o now-
szych tendencjach: quasi-empiryzmie, strukturalizmie matematycznym, matematyce
ujmowanej jako system kulturowy.

5. On New Trends in the Philosophy of Mathematics. Omowione zostaja poglady
Lakatosa, Wildera, Hersha, Shapiro. Zwraca si¢ uwage na zmiang w strategii upra-
wiania filozofii matematyki: obecnie nie szuka si¢ juz niepodwazalnych podstaw
matematyki, lecz raczej stara si¢ pokazaé rzeczywiste procesy uczestniczace w two-
rzeniu i uprawianiu matematyki.

6. Remarks on the Structuralistic Epistemology of Mathematics. (Wspotautorka:
Izabela Bondecka-Krzykowska). Omowiono odmiany wspolczesnego strukturalizmu
matematycznego. Zwrocono uwage na wiele trudnosci koncepcji strukturalistycz-
nych w objasnianiu praktyki badawczej matematyki.

7. From the History of the Concept of Number. (Wspotautor: Thomas Bediirftig).
Autorzy $ledza ewolucje pogladow na temat pojecia liczby (Platon, Arystoteles,
Mikotaj z Kuzy, Kartezjusz, Gauss, Cantor, Dedekind, Peano, Russell, Frege, Hil-
bert, Brouwer, Piaget, Damerow, Lorenz). Przedstawiaja takze swoje wlasne poglady
na temat statusu tego pojecia.

8. Church's Thesis and Its Epistemological Status. Przedstawiono wybrane po-
glady na temat statusu Tezy Churcha—Turinga: czy jest to definicja, hipoteza, twier-
dzenie, czy tez stwierdzenie, ktére nie moze zosta¢ udowodnione.

9. Phenomenology and Philosophy of Mathematics. Omoéwione zostaty poglady
kilku fenomenologéw (Edmund Husserl, Hermann Weyl, Oskar Becker) dotyczace
podstaw matematyki oraz specyfiki poznania matematycznego. Wigksza czg$¢ arty-
kuhlu poswigcona zostata pogladom Kurta Godla — Autor przypomina, ze Godel stu-
diowal prace Husserla, widzial w fenomenologii pewne wsparcie dla gloszonego
przez siebie samego platonizmu. Autor analizuje tez metody wymienione przez
Godla, gdy ten pisal o mozliwosciach poznania rzeczywisto$ci matematycznej (wnios-
kach na poziomie elementarnym, owocno$ci w zastosowaniach, mocy objasniajace;j
oraz systematycznosci).

II. Na cze$¢ druga tomu ztozyly sig artykutly poswigcone historii logiki i mate-
matyki:

1. Hoene-Wronski — Genius or Madman? Omoéwiono zyciorys, poglady filozo-
ficzne oraz prace matematyczne Jozefa Marii Hoene-Wronskiego.
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2. Grassmann's Contribution to Mathematics. Omowione zostalty prekursorskie
prace Grassmanna w algebrze, ktére dopiero znacznie p6zniej zyskaty uznanie oraz
powszechna akceptacje. Autor przypomina réwniez wyniki Grassmanna w podsta-
wach arytmetyki liczb naturalnych.

3. Giuseppe Peano and Symbolic Logic. Ukazanie Peana jako jednego z pionie-
row logiki matematycznej. Porownanie jego aksjomatyki dla liczb naturalnych z po-
dejsciem proponowanym przez Dedekinda. Wspomina si¢ o pracach lingwistycznych
Peana.

4. E.L. Post and the Development of Logic. Omawia si¢ osiagnigcia Posta zwia-
zane z ustalaniem wybranych waznych wlasnosci metalogicznych, a takze te jego
prace, ktore stanowig poczatki wspotczesnej teorii rekursji. Przywotuje sig¢ tez po-
glady filozoficzne Posta.

5. John von Neumann and Hilbert'’s School. Przedstawienie najwazniejszych do-
konan von Neumanna w podstawach matematyki: jego aksjomatyzacji teorii mnogo-
$ci, ustalen dotyczacych liczb porzadkowych i kardynalnych, dowodu niesprzeczno-
$ci fragmentu arytmetyki liczb naturalnych. Przedstawienie reakcji von Neumanna
na odkrycia Godla.

6. Contributions of Polish Logicians to Decidability Theory. Przedstawienie osia-
gni¢¢ polskich logikéw oraz matematykéw w badaniach poswigconych Entschei-
dungsproblem. Obok przypomnienia szeroko znanych wynikéw Tarskiego i Mostow-
skiego Autor informuje o wynikach uzyskanych przez Grzegorczyka, Ehrenfeuchta,
Jaskowskiego, Janiczaka i Pepisa.

7. Contributions of Polish Logicians to Predicate Calculus. Oméwienie wybra-
nych osiagnig¢ polskich logikéw dotyczacych klasycznego rachunku predykatow i jego
rozszerzen. Przedstawienie prac Wajsberga, systemu dedukcji naturalnej Jaskow-
skiego, metod algebraicznych rozwijanych przez Rasiowa i Sikorskiego, wprowa-
dzonych przez Mostowskiego kwantyfikatorach uogdlnionych.

8. The English Algebra of Logic in the 19th Century. Opis dokonan logikow an-
gielskich XIX wieku zwiazanych z nadaniem rozwazaniom logicznym postaci alge-
braicznej. Autor wymienia Hamiltona, De Morgana, Boole’a, Jevonsa, McColla,
Venna i krétko charakteryzuje ich prace. Warto tez dodaé, ze oryginalnym osiagnig-
ciem logicznym tego okresu bylo pierwsze sformutowanie reguly rezolucji oraz
prototyp metody tablic analitycznych — dokonat tego Lewis Carroll.

9. The Development of Symbolism in Logic and Its Philosophical Background.
(Wspotautor: Thomas Bediirftig). Pokazanie w zwigztej formie najwazniejszych po-
mystow dotyczacych symboliki logicznej (Arystoteles, Stoicy, Scholastycy, Leibniz,
De Morgan, Boole, Peano, Russell, Frege, Lukasiewicz, Schonfinkel, Lesniewski).
Calos¢ uzupelniaja uwagi o symbolice w matematyce oraz o filozoficznych aspek-
tach poshugiwania si¢ symbolami.

Zwigzta i trafna ocena cato$ci materiatu tego tomu zawarta zostala juz w Przed-
mowie napisanej przez Jana Wolenskiego — trudno wtlasciwie co$ jeszcze doda¢ do
tej charakterystyki. Zwraca si¢ tam uwage m.in. na nast¢pujace sprawy:
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1. Roman Murawski od dawna byt zainteresowany réznorodnymi aspektami pro-
gramu Hilberta. W tym tomie po§wigca tej problematyce drugi i trzeci z artykutow;
w innych swoich pracach pokazuje, iz — wbrew niektérym pochopnym opiniom —
twierdzenia Godla wcale nie przesadzaly o fiasku nadziei Hilberta na osadzenie ma-
tematyki na podstawach rozumianych w sposob formalistyczny. Wregcz przeciwnie,
wybrane wyniki matematyki odwrotnej ukazuja, ze program Hilberta moze zosta¢
czgsciowo zrealizowany.

2. Takie polskie osiagniecia w logice, jak np.: logiki wielowarto§ciowe Lukasie-
wicza, systemy Lesniewskiego, prace metamatematyczne i semantyczne Tarskiego,
uogoblnione kwantyfikatory Mostowskiego, hierarchia funkcji (elementarnie) reku-
rencyjnych Grzegorczyka sa dobrze znane $wiatowej wspolnocie akademickie;j.
W drugiej czgéci omawianego tomu Roman Murawski pokazuje, ze polska logika
poszczycié si¢ moze innymi jeszcze osiagnigciami, mniej dotad ogdélowi znanymi.

3. Jan Wolenski podkresla, ze Roman Murawski przypisany moze zosta¢ do
szkoty Andrzeja Mostowskiego, ktora traktowata logike matematyczng jako czgsc
matematyki. Mostowski zadat jednak przy tym, aby rozprawy z logiki matematycz-
nej opatrzone byly studiami historycznymi oraz, w miar¢ mozliwo$ci, komentarzami
filozoficznymi. Wszystkie te wymagania spetnione sa w przypadku prac Romana
Murawskiego. Jego artykuly omawiaja problemy logiki matematycznej zawsze
w kompetentnie opracowanym konteksécie historycznym oraz ze wskazaniem pro-
blemoéw filozoficznych z nimi zwiazanych.

Ksiazke konczy bardzo obszerna, liczaca 34 strony bibliografia oraz indeks
nazwisk.

LOGOS AND MATHEMA

W tej z kolei monografii zebrano 20 prac autora. Tu takze postapimy tak, jak
w wypadku wyzej omowionej monografii, piszac najpierw po kilka zdan o kazdym
z artykutow.

L. Pierwsza grupe stanowia prace dotyczace filozofii matematyki w ogolnosci:

1. Mathematical Knowledge. Ten obszerny tekst prezentuje tresci, ktore bardziej
szczegblowo omawiane sa w monografii Autora Filozofia matematyki. Mamy tu za-
tem lapidarnie ujgta histori¢ pogladow z zakresu filozofii matematyki (Platon, Ary-
stoteles, Kartezjusz, Pascal, Leibniz, Kant, Mill) oraz omdwienie kierunkéow kla-
sycznych: logicyzmu, formalizmu i intuicjonizmu. Nawet osoby, ktdre znaja historig
filozofii Zachodu oraz najwazniejsze fakty z filozofii matematyki, moga skorzystaé
z lektury tego tekstu, poniewaz w ciekawy sposdb ukazano zwiqzki migedzy poszcze-
g6lnymi stanowiskami oraz roznorodne wzajemne wplywy pogladéw. Warto zwrocié
uwage na prezentacj¢ nowych pogladow w filozofii matematyki. Autor podkresla
otwartos¢ filozofii matematyki, ale wskazuje tez na jej normatywny (a nie tylko de-

skryptywny) charakter.
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2. On the Power and Weakness of the Axiomatic Method. Artykutl rozpoczynaja
informacje historyczne dotyczace metody aksjomatycznej (od Platona, Arystotelesa,
Euklidesa, przez Kartezjusza i Leibniza, az do logikéw i matematykéw XIX wieku).
Autor wskazuje na jako$ciowo nowe wyniki uzyskane w wieku XIX, np.: teori¢
grup, wykazanie niemozno$ci rozwiazania pewnych problemoéw, niezalezno$¢ V ak-
sjomatu Euklidesa od pozostatych jego aksjomatow. Wyniki te wptynety na to, ze za
gléwne zadanie matematyki zaczgto postrzegaé przeprowadzanie dowoddw, a nie
ustanawianie prawd. Autor informuje o wynikach Godla wraz z komentarzem o ich
znaczeniu dla praktyki badawczej matematykow. Omawia si¢ wyniki interpretowane
jako orzekajace o slabosciach metody aksjomatycznej, czyli pewne twierdzenia li-
mitacyjne (np. twierdzenie Lowenheima—Skolema, twierdzenie Tarskiego o niedefi-
niowalnos$ci prawdy arytmetycznej) oraz fakty z teorii mnogosci, ktore rowniez za
tym przemawiaja (np. niezalezno$¢ AC oraz GCH od aksjomatow ZF).

3. Remarks on the Mathematical Universe. Artykut przedstawia ré6zne — histo-
rycznie po§wiadczone — odpowiedzi na pytanie, czy obiekty matematyki tworzymy,
czy tez odkrywamy. Omawia zatem stanowiska: realizmu (Platon, Cantor, Godel),
konceptualizmu (Mikotaj z Kuzy, Kant, Dedekind, Poincaré, Brouwer) oraz stanowi-
ska posrednie (Arystoteles, Mill). Wskazuje na konsekwencje przyjmowanych sta-
nowisk oraz trudno$ci zwiazane z gloszonymi pogladami. Krétko wspomina tez
o nominalizmie.

4. Structuralism and Category Theory in the Contemporary Philosophy of
Mathematics. (Wspoétautorka: Izabela Bondecka-Krzykowska). Autorzy omawiaja
dwa podejscia do rozumienia pojecia struktury w matematyce: teorio-mnogosciowe
oraz teorio-kategoryjne. Wspominaja o odmianach pierwszego z tych podejsé
(strukturalizm in re, strukturalizm ante rem, strukturalizm modalny). Z kolei przy
omawianiu strukturalizmu teorio-kategoryjnego przywoluje si¢ poglady Steve’a
Awodeya. Wedle autoréw teoria kategorii stanowi jezyk uzyteczny do moéwienia
o strukturach matematycznych, ale sama nie jest srodkiem do ,,robienia” matematyki
na sposo6b strukturalny (cudzystow autorow).

II. Druga grupa artykuléw dotyczy Programu Hilberta wobec zagadnien niezu-
petnosci:

1. Hilbert’s Program: Incompleteness Theorems vs. Partial Realizations. Autor
wychodzi od oryginalnych sformutowan programu Hilberta w jego poczatkowej po-
staci. Pokazuje, w jakim sensie mozemy mowi¢, ze wyniki dotyczace niezupetnosci
oraz niedowodliwosci niesprzeczno$ci $wiadcza o niemoznosci zrealizowania w ca-
losci owej pierwotnej wersji programu. Podaje przyklady zdan (o tre$ci matematycz-
nej) nierozstrzygalnych w PA. Krotko informuje, czym jest arytmetyka drugiego rzg-
du. Wreszcie, przypomina podstawowe wyniki z tzw. matematyki odwrotnej, ktore
$wiadcza na rzecz moznosci czgSciowej realizacji programu Hilberta.

2. On the Distinction Proof-Truth in Mathematics. Przypomnienie propozycji
Hilberta lezacych u podstaw jego Beweistheorie. Autor komentuje fakt ,,odzegnywa-
nia si¢” przez Godla od uzywania pojgcia prawdziwosci w sformutowaniu jego
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twierdzenia o niezupelno$ci. Podaje wybrane informacje dotyczace rozszerzen PA za
pomoca uzy¢ o-reguly. Wreszcie, omawia rol¢ klas spelniania w charakterystyce
systemu o-logiki.

3. Reactions to the Discovery of the Incompleteness Phenomenon. Autor dokonuje
przegladu reakcji (logikéw, matematykow, filozofow) na odkrycia Godla dotyczace
niezupelno$ci oraz niedowodliwos$ci niesprzecznosci. Sa to zardwno reakcje tych,
ktorzy owe twierdzenia od razu zrozumieli, jak tez tych, ktorzy badz wykazali cat-
kowity brak zrozumienia, badz uwiktali si¢ w niepotrzebne polemiki.

4. Gédel’s Incompleteness Theorems and Computer Science. Przedstawienie ar-
gumentacji Lukasa (o wyzszosci ludzkiego intelektu nad mozliwo$ciami maszyn Tu-
ringa). Autor streszcza poglady Kurta Godla dotyczace Mind-Body Problem. Wspo-
mina takze komentarze Chaitina oraz uwagi samego Godla sugerujace, ze matematy-
ka jest moze blizsza naukom empirycznym niz dotychczas sadzono.

5. The Present State of Mechanized Deduction, and the Present Knowledge of Its
Limitations. Oméwione zostaly klasyczne juz dzi§ ustalenia w dziedzinie automa-
tycznej dedukcji, a wigc metoda rezolucji oraz algorytmy unifikacji. Kréotko infor-
muje si¢ o wybranych bardziej wspotczesnych rozwiazaniach. Zwroécono uwage na
pewne istotne (z punktu widzenia praktycznej realizacji obliczen) ograniczenia nie-
ktérych metod. W szczegolnoscei, przytoczono przyktad podany przez Boolosa uka-
zujacy fizyczne ograniczenia dowodowe logiki pierwszego rzedu.

6. On Proofs of the Consistency of Arithmetic. Przypomnienie wynikéw Acker-
manna, von Neumanna, Herbranda, Hilberta i Bernysa, Loba oraz Gentzena dotycza-
cych dowodliwosci niesprzecznos$ci arytmetyki liczb naturalnych lub fragmentow tej
teorii.

7. Decidability vs. Undecidability. Logico-Philosophico-Historical Remarks.
Przedstawienie poczatkow formutowania Entscheidungsproblem i pierwszych wyni-
kéw na ten temat. Autor dokonuje przegladu ustalen dotyczacych rozstrzygalno$ci
badz nierozstrzygalno$ci wybranych waznych teorii matematycznych.

8. Undefinability of Truth. The Problem of the Priority: Tarski vs. Godel. Przy-
wotanie réznych opinii (w tym Godla oraz Tarskiego) na temat pierwszenstwa
w dowodzeniu niedefiniowalno$ci w arytmetyce predykatu prawdy. Autor podaje tez
SWo0jq interpretacje sporu o priorytet w tej sprawie.

9. Troubles With (the Concept of) Truth in Mathematics. Omdwienie rdéznych
mozliwo$ci rozumienia predykatu prawdziwosci (dla teorii typu PA lub jej rozsze-
rzen). Przypomnienie ustalen dotyczacych niejednoznacznos$ci (oraz innych patolo-
gii) klas spetniania.

III. Trzecia grupeg tworza artykuly poswigcone filozofii matematyki w Polsce:

1. The Philosophy of Hoene-Wronski. Przedstawienie pogladow filozoficznych
Hoene-Wronskiego, mesjanisty taczacego mys$l racjonalistyczna z my$la romantycz-
na. Autor pisze o systemie filozoficznym Hoene-Wronskiego, jego rozumieniu histo-
rii oraz o recepcji jego pogladow przez wspotczesnych.
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2. Philosophical Reflection on Mathematics in Poland in the Interwar Period.
Autor wykazuje, ze logicy i matematycy polscy omawianego okresu bardzo dobrze
znali biezace osiagnigcia matematyki §wiatowej. Traktowali logike i matematyke ja-
ko autonomiczne dyscypliny, niezalezne od filozoficznej nad nimi refleksji. Oddzie-
lali wyraznie praktyke badawcza w logice i matematyce od jakichkolwiek zalozen
filozoficznych. Akceptowali wszelkie poprawne metody w owej praktyce, w tym
réwniez infinitarne.

3. Philosophy of Mathematics in the Warsaw Mathematical School. Przedstawie-
nie dzialalnosci Sierpinskiego, Janiszewskiego i Mazurkiewicza, nie tylko ich samo-
dzielnych osiagnig¢ badawczych, lecz takze pogladéw na cato$¢ matematyki oraz —
przede wszystkim — ich dziatan zmierzajacych do utworzenia i rozwoju szkoty ma-
tematycznej w Polsce. Poszczegolne fakty podane przez autora sa znane w polskim
srodowisku matematycznym, wazne jest jednak, aby prezentowac je rdwniez Swia-
towej spolecznosci akademickie;.

4. Andrzej Mostowski on the Foundations and Philosophy of Mathematics.
(Wspotautor: Jan Wolenski). Autorzy szkicuja najpierw tlo, piszac o cechach wyr6z-
niajacych warszawska szkot¢ matematyczna. Omawiajac poglady Andrzeja Mostow-
skiego, Autorzy podkreslaja jego swoista nieche¢ do jednoznacznych filozoficznych
deklaracji: Mostowski starat si¢ zawsze wskazywaé raczej na calag game mozliwosci.
Zdarzato mu si¢ czasem wyraza¢ sympati¢ dla pogladow konstruktywistycznych czy
tez gloszacych empiryczne podstawy genezy nauk formalnych. Autorzy nieco szerzej
przytaczaja poglady Mostowskiego dotyczace podstaw teorii zbiorow.

IV. W ostatniej grupie artykutow znalazly si¢ prace poswigcone logice matema-
tycznej w Polsce:

1. Stanistaw Pigtkiewicz and the Beginnings of Mathematical Logic in Poland.
(Wspotautor: Tadeusz Batog). Autorzy wskazuja na prekursora logiki matematyczne;j
w Polsce — mozna mianowicie za takiego uwaza¢ Stanistawa Piatkiewicza (1849-?),
ktory w 1888 roku opublikowat prace Algebra w logice zawierajaca najwazniejsze
ustalenia catkiem nowego wowczas algebraicznego ujecia logiki. Piatkiewicz nie
dziatat w $rodowisku akademickim, dlatego tez jego rozprawa nie zostata w owym
czasie zauwazona i doceniona. Jak wiadomo, pierwsze bardziej znane prace z logiki
matematycznej w Polsce opublikowat Jan Lukasiewicz okoto 20 lat po ukazaniu si¢
rozprawy Piatkiewicza.

2. Contributions of Polish Logicians to Recursion Theory. We wstgpie autor pi-
sze krotko o poczatkach teorii rekursji. Kolejne omawiane tematy dotycza osiagnigc
Polakow w tej dziedzinie. Sa to: hierarchia Grzegorczyka, hierarchia Kleenego—Mos-
towskiego, funkcjonaty rekurencyjne (Grzegorczyk), konstruktywne podstawy ma-
tematyki (Banach i Mazur, Grzegorczyk), ztozonos¢ modeli (Mostowski). Autor przy-
pomina, ze Mostowski w 1957 roku udowodnit, iz przy pewnych zalozeniach kazdy
rekurencyjny model arytmetyki jest izomorficzny z jej modelem standardowym.

3. Logical Investigations at the University of Poznan in 1945-1955. (Wspotautor:
Jerzy Pogonowski). Autorzy omawiaja wyniki i poglady wybitnych polskich logi-
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kéw pracujacych w rozwazanym okresie w Uniwersytecie Poznanskim: Kazimierza
Ajdukiewicza, Adama Wiegnera, Seweryny Luszczewskiej-Romahnowej oraz Ro-
mana Suszki. Wspomina si¢ o wczesniejszych badaniach logicznych w Poznaniu,
przypomina tematy dyskutowane na seminarium Ajdukiewicza. Tekst artykutu byt
prezentowany przez autorow na konferencji po§wigconej pigédziesigcioleciu Studia
Logica — jednemu z najwazniejszych czasopism logicznych, ktére zalozone zostato
w Poznaniu wlasnie w omawianym okresie.

W zakonczeniu ksiazki znajdujemy obszerna (31 stron) bibliografie, notki edy-
torskie podajace zrdodta, z ktorych pochodza zamieszczone w tomie prace oraz indeks
nazwisk. Czytelnik tej monografii (a takze monografii oméwionej wczesniej) z pew-
no$cig z podziwem i szacunkiem dostrzeze wszechstronne kompetencje autora w fi-
lozofii matematyki oraz historii logiki i matematyki. Poszczegdlne dzialy obu mono-
grafii skladaja si¢ w spojne caloéci. Rzecz jasna, zdarzaja si¢ w artykutach powto-
rzenia pewnych sformutowan, jest to jednak spowodowane tym, ze pierwotnie kazdy
artykut publikowany byt osobno gdzie indziej. Za wazny wyrdznik obu ocenianych
tu monografii uwazamy m.in. to, ze prezentujac catkiem wspodtczesne poglady w fi-
lozofii matematyki, sytuuja je zawsze w szerszym konteks$cie historycznym, ukazu-
jac wzajemne zwiazki migedzy poszczegodlnymi stanowiskami. Tworzenie samej ma-
tematyki oraz refleksja nad nia przedstawione sa z zachowaniem dynamiki rozwoju

tej dyscypliny.
PHILOSOPHIE DER MATHEMATIK

Jest to autorski wyktad filozofii matematyki stanowiacy zaré6wno przeglad naj-
wazniejszych stanowisk w tej dyscyplinie, jak rowniez omoéwienie osobno pewnych
wybranych waznych zagadnien. Czytelnik moze dowiedzie¢ si¢ nie tylko o najwaz-
niejszych stanowiskach w historii tej dyscypliny, lecz takze zapozna¢ si¢ z wynikami
we wspotczesnej logice matematycznej i teorii mnogosci. Autorzy osobno potrakto-
wali kilka zagadnien, ktére od stuleci frapuja matematykow, logikow i filozofow:
naturg nieskonczonosci, strukture kontinuum oraz rolg, ktéra w matematyce odgry-
waly tajemnicze wielkosci nieskonczenie mate, wreszcie to, jak dochodzono do kon-
strukcji jednej z najwazniejszych struktur matematycznych, a mianowicie liczb rze-
czywistych. Wylania si¢ z tego fascynujacy obraz zmagan intelektualnych uczonych
postawionych w sytuacji konieczno$ci zrozumienia nie tylko otaczajacego nas Swia-
ta, lecz takze samego Rozumu 6w $§wiat — oraz, co jeszcze trudniejsze, samego sie-
bie — probujacego pojac. Podkresli¢ takze nalezy, ze wyktad obejmuje dzieje filozo-
fii matematyki z wlaczeniem nurtow wspoétczesnych, a wigc jest rowniez raportem
z tego, co napotykamy dzisiaj na granicy Poznanego i Niepoznanego.

Pierwszy rozdzial (Na drodze ku liczbom rzeczywistym) adresowany jest gtéwnie
do tych, ktérzy mniemaja, ze liczby rzeczywiste to to samo, co kontinuum geome-
tryczne. Autorzy pisza o niewymiernosci, niewspolmiernosci, jednym ze sformuto-
wan aksjomatu zupetnosci, rozréznieniu mi¢dzy prostq liczbowq a kontinuum geo-
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metrycznym. Wskazuja na pewne trudno$ci (moze raczej: uprzedzenia) natury poje-
ciowej, z ktorymi uporac si¢ trzeba przy postugiwaniu si¢ nieskonczonoscia aktual-
nq. Nie wspominaja jednak w tym wstgpnym rozdziale — co troch¢ dziwi — o roli
teorii proporcji Eudoksosa w dochodzeniu do pojecia wielkosci, a potem liczby rze-
czywistej. Krotkie uwagi o Eudoksosie, jego teorii proporcji, metodzie wyczerpywa-
nia znajdujemy w rozdziale drugim, na stronie 30 oraz na stronie 73 przy okazji
omawiania pogladow Dedekinda.

Rozdziat drugi to chronologiczny przeglad stanowisk w filozofii matematyki.
Omawiane sg poglady: Pitagorasa i Pitagorejczykow, Platona, Arystotelesa, Euklide-
sa, Proklosa, Mikotaja z Kuzy, Kartezjusza, Pascala, Leibniza, Kanta, Milla (i empi-
rystoéw), Bolzany, Gaussa, Cantora, Dedekinda i Poincarégo. Dalej przedstawiono
zwigzle zardwno klasyczne stanowiska w filozofii matematyki (logicyzm, intuicjo-
nizm, konstruktywizm, formalizm), jak i stanowiska bardziej wspoétczesne, z wy-
szczegOlnieniem okresu od 1931 roku do lat pigédziesiatych XX wieku, stanowiska
ewolucyjnego (Damerow) oraz wybranych stanowisk po 1960 roku. Uwzgledniono
koncepcje quasi-empiryczne (Lakatos, Wilder) oraz oméwiono spér realizmu z anty-
realizmem. Polscy czytelnicy znajacy kolejne wydania monografii Romana Muraw-
skiego Filozofia matematyki. Zarys dziejow niech nie dadza si¢ zwie$¢ temu, ze
w Philosophie der Mathematik wyliczeni sa doktadnie ci sami poprzednicy wspot-
czesnych stanowisk, co wlasnie w owej polskiej pracy. Rozdziatl drugi monografii
niemieckiej nie jest po prostu tlumaczeniem tekstu polskiego. Powtérzone zostaja
podstawowe informacje, jednak w monografii Philosophie der Mathematik zostaja
one opatrzone licznymi wnikliwymi komentarzami oraz trafnymi cytatami z dziet
omawianych myslicieli. Tak wigc, uzyskujemy o wiele bogatszy w tresci przeglad
wymienionych stanowisk.

Wybor przedstawicieli poprzednikoéw wspotczesnych pogladdéw jest reprezenta-
tywny dla ukazania rozwoju koncepcji w filozofii matematyki. Oczywiscie, kazdy
z nas ma swoich ulubionych filozofow i chcialby moze, aby to wlasnie im, kosztem
innych, poswigci¢ wigcej uwagi. Taki wybredny czytelnik musi jednak siggnac¢ do
opracowan bardziej szczegétowych, poswigconych w cato$ci pogladom wybrane;j
postaci. Niezaleznie jednak od osobistych upodoban pewne nazwiska powinny si¢
pojawi¢ w kazdym omoéwieniu zagadnien z filozofii matematyki, pewne wyniki ma-
tematyczne oraz zwiazana z nimi refleksja filozoficzna powinna zosta¢ odnotowana.
Do takich wielkich pominietych w ksiazce Bediirftiga i Murawskiego naleza niewat-
pliwie Pierre-Simon Laplace i Joseph-Luis Lagrange — nie chodzi tu o ich zashugi
matematyczne, w obu wypadkach wielce donioste i to na wielu obszarach matematy-
ki, lecz o to, ze wyniki te mialy takze wielkie znaczenie dla tworzonego 6wczesnie
obrazu $wiata oraz dla rozumienia najbardziej podstawowych poje¢ matematyki. Na-
szym zdaniem autorzy potraktowali tez trochg zbyt zdawkowo Archimedesa oraz
Newtona — réwniez dokonania matematyczne tych mysSlicieli miaty przemozny
wplyw na pojmowanie roli niektorych metod stosowanych w matematyce. Nie znaj-
dujemy w ksiazce — zapewne przez przeoczenie — wspomnienia Teajteta oraz Tale-
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sa, nie ma tez Bernharda Riemanna (a przeciez do§¢ powszechnie uwaza si¢ Hipote-
z¢ Riemanna za jeden z najwazniejszych nierozwigzanych probleméw matematyki).
Natomiast ze wspotczesnych wybitnych filozofow, ktérzy wypowiadali si¢ o filozofii
matematyki, zabrakto nam wspomnienia Jaakko Hintikki oraz Paula Benaceraffa (nie
ma w bibliografii bardzo czgsto cytowanego zbioru Philosophy of Mathematics:
Selected Readings pod redakcja Paula Benaceraffa i Hilarego Putnama, nie ma tez
znanego tomu From Kant To Hilbert: A Source Book In The Foundations Of Mathe-
matics pod redakcja Wiliama Bragga Ewalda; upominamy si¢ tu o nie ze wzgledu na
rolg, ktora pelnity — i nadal petlnia — jako zbiory tekstow zrédlowych dla wszyst-
kich studiujacych dzieje filozofii matematyki).

Rozdziat trzeci (O podstawowych problemach filozofii matematyki) rozpoczyna
krotki przeglad pogladow dotyczacych pojecia liczby naturalnej. Wspomnijmy przy
tej okazji, ze stosunkowo niedawno autorzy opublikowali wspolna prace: Zdihlen —
Grundlage der elementaren Mathematik (Hildesheim 2001), w ktoérej temat ten
omawiaja o wiele bardziej szczegélowo. W rozdziale trzecim nastgpuje przedstawie-
nie wybranych pogladéw na temat nieskonczono$ci w matematyce. Znajdujemy in-
formacje o stanowiskach filozoficznych (logicyzm, intuicjonizm, empiryzm, forma-
lizm), pogladach filozofow (Arystoteles, Kant) oraz samych matematykow (Cantor,
Hilbert). Nieskonczono$¢ objawia sig, jak wiadomo, na wiele réznych sposoboéw
w matematyce. Mowimy o zbiorach i ciagach nieskonczonych, przejscia graniczne
wykorzystuja pojecie nieskonczonosci, w pewnych systemach geometrii mowa jest
o punktach w nieskonczono$ci, rozwazamy operacje na nieskonczonych szeregach
itd. Osobnym tematem tego rozdziatu jest (klasyczne) kontinuum oraz wielkos$ci nie-
skonczenie mate. Poglady na ten temat ulegaly w matematyce ewolucji. Dla jednych
kontinuum bylo nieskonczenie podzielne, inni z kolei sadzili, iz w jaki§ sposob skta-
da sig (scala si¢) z niepodzielnych atomdéw. Autorzy zdaja sprawg z tej ewolucji po-
gladow. Omawiaja ,,dole i niedole”” owych nieskonczenie matych wielko$ci, ktore
Zrazu pojawiaja si¢ w rozwazaniach matematycznych (np. w ujgciu Leibniza rachun-
ku rézniczkowego i catkowego lub w pogladach Cavalieriego) i zyja sobie spokojnie
(jak bylo to np. przez caty wiek XVIII), cho¢ nie bardzo wiadomo, czym wiasciwie
$a, po czym zostaja unicestwione w programie arytmetyzacji analizy w wieku XIX,
aby powr6ci¢é na nowo — tym razem w matematycznie precyzyjnej postaci —
w analizie niestandardowej w polowie wieku XX. Autorzy komentuja problem
wspolczesnego ujecia klasycznego kontinuum, jego zwiazek ze zdefiniowanym zbio-
rem wszystkich liczb rzeczywistych oraz fakt, ze nie myslimy juz dzisiaj o matema-
tyce jako nauce o wielkosciach, lecz raczej — w arytmetyce i algebrze — moéwimy
o strukturach liczbowych. O tej ostatniej sprawie autorzy mogliby, naszym zdaniem,
doda¢ nieco wigcej, ukazujac czytelnikowi triumf we wspotczesnej matematyce my-
$lenia algebraicznego, ktorego poczatki tkwia w rewolucyjnej zmianie sposobu po-
strzegania algebry, dokonanej w wieku XIX. Wtedy to przestano mysle¢ o tej dyscy-
plinie jako o zajmujacej si¢ jedynie rozwiazywaniem rownan, a zaczgto uwazac ja za
dziedzing badajaca réznorodne struktury matematyczne. Natomiast przy omawianiu
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historii wielko$ci nieskonczenie matych warto byloby wspomnie¢ nazwiska Wallisa,
Keislera oraz Luxemburga (dwaj ostatni znacznie przyczynili si¢ do rozwoju i po-
pularyzacji analizy niestandardowej zapoczatkowanej przez Abrahama Robinsona).
W zakonczeniu rozdzialu trzeciego autorzy powracaja do pojecia liczby, ukazujac
teraz problemy z rozdziatlu pierwszego w §wietle ustalen z rozdziatu trzeciego.

Rozpoczynajac rozdziat czwarty (Zbiory i teorie mnogosci), autorzy zwigzle, acz
z wielka kompetencja i elegancja, przedstawiaja poczatki teorii mnogosci lub raczej
drogi do teorii mnogosci. Czytelnik dowiaduje sig, jakie idee poprzedzaty Cantorow-
ska teori¢ mnogosci. Potem nastgpuje omdowienie aksjomatyk teorii mnogosci Zer-
mela—Fraenkla oraz teorii mnogo$ci von Neumanna—Bernaysa—Gdodla. Informuje si¢
o pewnych wilasnosciach tych teorii oraz o ich modyfikacjach. Osobno omawiany
jest aksjomat wyboru, hipoteza kontinuum, aksjomat determinacji i kwestia jego nie-
zgodno$ci z aksjomatem wyboru. Autorzy wspominaja rowniez o problematyce po-
szukiwania catkiem nowych aksjomatéw dla teorii mnogosci, ktére to poszukiwania
po czgsci motywowane sg ustaleniami Godla i Cohena, pokazujacymi niezalezno$¢
zardwno aksjomatu wyboru, jak i hipotezy kontinuum od pozostatych aksjomatéw
teorii mnogosci Zermela—Fraenkla. W tym kontek$cie wymieniono aksjomaty istnie-
nia duzych liczb kardynalnych zwiazane z silq niesprzecznosci teorii nierozstrzyga-
jace jednak niczego w kwestii samej hipotezy kontinuum. Pewne nowo odkryte zdania
nierozstrzygalne w teorii mnogos$ci dostarczaja wskazowek, zgodnie z ktérymi dla
uprawiania matematyki dotyczacej obiektéw skonczonych potrzebne sa takze nie-
skonczone pigtra Cantorowskiej pozaskonczonej hierarchii zbiorow. Z drugiej strony
przypominaja autorzy, zgodnie z twierdzeniem Kreisela teoria Zermela—Fraenkla
wraz z aksjomatem wyboru oraz uogélniona hipoteza kontinuum w zakresie zdan
dotyczacych jedynie liczb naturalnych jest konserwatywnym rozszerzeniem same;j
teorii Zermela—Fraenkla: ani ten aksjomat, ani ta hipoteza nie dostarczaja o liczbach
naturalnych wigcej informacji, niz dostarcza ich sama teoria Zermela—Fraenkla.
W rozdziale tym omawia si¢ jeszcze rolg i status aksjomatu konstruowalnosci Godla,
a takze dodaje kilka uwag filozoficznych dotyczacych zbiorow.

Rozdziat piaty (dksjomatyka i logika) jest $wietnym lapidarnym wprowadzeniem
w problematyke wspolczesnej logiki matematycznej, ktora tacznie z teoria mnogosci
shuzy obecnie za podstawy calej matematyki. Autorzy prezentujgq podstawowe kon-
strukcje syntaktyczne i semantyczne, przywoluja kilka fundamentalnych wynikow
metalogicznych, dodaja uwagi o historii logiki oraz metody aksjomatycznej, ktéra od
samego poczatku tej dyscypliny stanowila wzorzec postgpowania. Jako dalsze przy-
ktady teorii aksjomatycznych (obok wczesniejszych teorii mnogosci) przywotuja
arytmetyke liczb naturalnych Peana, arytmetyke drugiego rzedu oraz aksjomatyczng
teori¢ liczb rzeczywistych Hilberta—Tarskiego.

Tekst ksiazki zamyka krotki rozdziat szosty (Rzut oka wstecz) podsumowujacy
dokonane ustalenia oraz kreslacy poglady autoréw na to, czym jest filozofia mate-
matyki i jakim celom ma stuzy¢. W dodatku znajdujemy krotkie biogramy, bibliogra-
fia obejmuje 211 pozycji, ksiazke koncza indeksy: nazwisk, symboli oraz pojec.
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FILOZOFIA MATEMATYKI I LOGIKI W POLSCE MIEDZYWOJENNEJ

Ostatnia z omawianych pozycji traktuje o filozofii matematyki i logiki w Polsce
w okresie dwudziestolecia migdzywojennego. Byt to bardzo szczegdlny okres w hi-
storii Polski, odzyskujacej po dlugiej niewoli samodzielno$¢ panstwowa, z czym
wiazat si¢ wspanialy rozwoj polskiej kultury i nauki. Byl to tez czas, gdy polska lo-
gika i niektore dzialy matematyki znajdowatly si¢ w czolowce $wiatowej — nigdy
przedtem ani potem sytuacja taka si¢ nie zdarzyla. Wtedy wlasnie powstaty Polska
Szkota Matematyczna oraz Lwowsko-Warszawska Szkota Filozoficzna (pisane wia-
$nie wielka litera jako nazywajace niepowtarzalne fenomeny kulturowe), nieposled-
nia rol¢ odgrywat tez akademicki o$rodek krakowski. Monografia Romana Muraw-
skiego przedstawia sylwetki najwybitniejszych logikéw i matematykow polskich te-
go okresu wraz z analiza zywionych przez nich przekonan filozoficznych. Autor
stawia wiele wazkich pytan dotyczacych interpretacji tych pogladow, roli, jaka ode-
graly w tworzeniu programow badawczych w samej logice i matematyce, a takze
wplywu osiaganych wynikow matematycznych i logicznych na formulowane stano-
wiska filozoficzne. Analizy te sa bezcenne dla nalezytego zrozumienia przyczyn
wielkiego i niepowtarzalnego sukcesu kulturowego, jakim byta polska logika i ma-
tematyka w dwudziestoleciu migdzywojennym. Swoje rozwazania i refleksje Autor
dokumentuje, cytujac — w wigkszosci bardzo trudno juz dzisiaj dostgpne — orygi-
nalne wypowiedzi omawianych postaci. Uzupetnia je, kreslac tlo historyczne i in-
formujac o dokonaniach wcze$niejszych polskich uczonych. Podaje biogramy opi-
sywanych w ksiazce postaci, dostarcza tez bardzo rzetelnej bibliografii prac z rozwa-
zanego okresu. Doprawdy, niewiele znam rozpraw z historii nauki, w szczegdlnosci
polskiej nauki, ktére bylyby tak btyskotliwe i gruntowne w prezentacji zagadnien
o fundamentalnym znaczeniu dla kultury i przy tym zagadnien, do ktoérych dotarcie
wiaze si¢ z wielkim wysitkiem badawczym — nie sa to bowiem rezultaty, do ktérych
mieliby§my powszechny i tatwy dostep, jak rzecz si¢ ma wspotcze$nie za sprawa
ogolnej dostgpnosci Internetu. Omawiana monografia powstata w ramach przyzna-
nego Romanowi Murawskiemu subsydium profesorskiego Fundacji na rzecz Nauki
Polskiej, uzyskata tez wyrdznienie w programie Monografie Fundacji na rzecz Nauki
Polskiej. Nie jest jedynie przedstawieniem po kolei pogladow logikéw, filozofow
i matematykow polskich, wyrazanych w rozpatrywanym okresie. Prezentacja owych
pogladow jest bowiem podporzadkowana pytaniom natury metodologicznej, ktore
autor wylicza we wstepie, a ktore warto tutaj przypomnie¢ (cytujemy sformutowania
autora Wstepu, s. 9—-10):

1. Czy badania w zakresie matematyki i logiki prowadzone w Polsce w okresie
migdzywojennym byly powiazane z jakimi$§ koncepcjami filozoficznymi, doktadnie;j
metodologicznymi czy ogolniej epistemologicznymi, czy u ich zrodet lezaly jakie$
motywacje i przekonania filozoficzne, czy tez byly to dziedziny autonomiczne?
2. Jesli byly to dziedziny autonomiczne, to jakie byly ,,prywatne’ preferencje filozo-
ficzne ich tworcow i dlaczego nie wywieraly one zadnego wptywu na same badania
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w zakresie matematyki i logiki? 3. Jesli za$ badania logiczne i matematyczne bazo-
waty na pewnych zalozeniach natury filozoficznej, to na jakich? 4. Czy $cista wspot-
praca filozofow z matematykami i logikami w okresie migdzywojennym w Polsce
(a miata ona takze wymiar instytucjonalny, a nie tylko osobisty i prywatny) nie wy-
muszata zainteresowania si¢ tych drugich kwestiami filozoficznymi? 5. Czy osia-
gnigcia i wyniki w zakresie matematyki, a zwlaszcza logiki stanowity punkt wyjscia
do formutowania jakich§ koncepcji filozoficznych dotyczacych tych dziedzin?
6. Czy powstaly w Polsce jakie$ oryginalne koncepcje w zakresie matematyki i logi-
ki? 7. Jaki byl stosunek logikow i matematykow oraz filozoféw polskich do stwo-
rzonych i intensywnie rozwijanych na §wiecie w pierwszej polowie XX wieku kon-
cepcji w zakresie filozofii matematyki i logiki, a mianowicie logicyzmu, intuicjoni-
zmu i formalizmu?

Cztery rozdzialy ksiazki grupuja rozwazane zagadnienia w osobne tematy: Po-
przednicy. Do najwazniejszych postaci, ktoére powinny zosta¢ uwzglednione, autor
zaliczyt: Jana Sniadeckiego, Jozefa Mari¢ Hoene-Wronskiego, Samuela Diksteina
oraz Edwarda Stamma. Polska Szkola Matematyczna. Autor osobno pisze o posta-
ciach Warszawskiej Szkoty Matematycznej (Wactaw Sierpinski, Zygmunt Janiszew-
ski, Stefan Mazurkiewicz) oraz przedstawicielach Lwowskiej Szkoly Matematyczne;j
(Hugo Steinhaus, Stefan Banach, Eustachy Zylifiski, Leon Chwistek). Lwowsko-War-
szawska Szkota Filozoficzna. Autor wybrat osiem postaci: Jana Lukasiewicza, Zyg-
munta Zawirskiego, Stanistawa Le$niewskiego, Tadeusza Kotarbinskiego, Kazimie-
rza Ajdukiewicza, Alfreda Tarskiego, Andrzeja Mostowskiego oraz Henryka Mehl-
berga. Dwaj ostatni zaliczani sa do drugiego pokolenia Szkoly, Zawirski dziatat co
prawda we Lwowie, Poznaniu i Krakowie, ale ze Szkota byt przez caly czas zwiazany.
Osrodek Krakowski. Tu autor wymienia: Jana Sleszynskiego, Stanistawa Zarembe
oraz Witolda Wilkosza.

Omawianie pogladow wymienionych postaci podporzadkowane jest, jak juz
wspomniano, celom wyluszczonym we wstepie ksiazki, czyli prébom udzielenia od-
powiedzi na postawione wyzej pytania. Oczywiscie, celem tej recenzji nie moze by¢
sprawozdanie wszystkich ustalen poczynionych przez autora, postaramy si¢ zwrdcic¢
uwage na niektére z nich. Piszac o polskich poprzednikach szkét dziatajacych
w okresie migdzywojennym, autor kilkakrotnie podkres§la zarowno ich dobra znajo-
mo$¢ matematyki im wspodlczesnej, jak i nowoczesne — na miarg epoki — nasta-
wienie metodologiczne. Zwraca tez uwagg na ich dziatalno$¢ popularyzujaca dyscy-
pliny matematyczne, co niewatpliwie mogto po czgséci przygotowaé grunt pod podz-
niejsze osiagnigcia polskich matematykow. Omawiajac w rozdziale drugim Polska
Szkote Matematyczna, autor dobitnie podkresla znany skadinad fakt, ze jej sukcesy
uwarunkowane byly m.in. prowadzona z rzetelnym namystem politykq naukowq.
Powolujac np. czasopismo Fundamenta Mathematicae 1 nadajac mu wyrazny profil
tematyczny (przede wszystkim: teoria mnogosci i topologia), polscy matematycy nie
tylko doprowadzili do skupienia wysitkow badawczych w tych wlasnie dziedzinach
(ze spektakularnymi, jak wiadomo, polskimi osiagnigciami), lecz takze uzyskali
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moznos$¢ dostepu do najswiezszych pomystéw matematykow zagranicznych, zapra-
szajac ich do publikowania w tym czasopi$mie. Nie chcac pozostawaé w tyle mate-
matyki §wiatowej i pracowaé w odosobnieniu, z dala od owych kuzni i kotlow, w kto-
rych wytwarza sie matematyka, polscy matematycy postanowili stworzy¢ taka
,,kuzni¢” u siebie. Zamiar wprowadzono w czyn. Ten z kolei przynidst blyskotliwe
efekty o wielkiej warto$ci naukowej. Polska matematyka uzyskata prestiz na miarg
swiatowa. Nie tylko zreszta w topologii i teorii mnogosci, lecz takze w analizie
funkcjonalnej oraz w dziedzinie zastosowan matematyki.

O fenomenie Lwowsko-Warszawskiej Szkoty Filozoficznej pisano juz wielo-
krotnie, doglebna jego analize przedstawitl jako pierwszy Jan Wolenski (Filozoficzna
szkola Iwowsko-warszawska. Panstwowe Wydawnictwo Naukowe, Warszawa 1985).
Zaréwno Wolenski, jak i Murawski przypominaja o arcywaznym fakcie z dziejow tej
formacji filozoficznej, a mianowicie o wyraznym, programowym wrecz oddzieleniu
osobistych przekonan §wiatopogladowych od uprawianej tworczosci naukowej oraz
refleksji filozoficznej. To, ze udato si¢ dokonaé owej separacji, niewatpliwie miato
wplyw na oryginalno$¢ wynikéw badawczych polskich logikow, matematykow 1 fi-
lozofow, a ponadto sprawiato, ze ich dokonania prezentowane by¢ moglty w jedno-
znacznej, krystalicznie czystej postaci, bez domieszki niedopowiedzen, niejasnych
sformutowan, pogladéw jeno zyczeniowych itp. Gdy wyrazano jaki§ poglad osobi-
sty, to wyraznie to zaznaczano — jak cho¢by w znanym, wielokrotnie cytowanym
fragmencie z Jana Lukasiewicza ,,W obronie logistyki”’, gdzie autor deklaruje, iz
w swoich odkryciach logicznych dostrzega fragment jakiej$ idealnej konstrukcji, o
ktoérej Filozof wierzqcy powiedziatby, ze jest w Bogu i jest myslg Jego. Gdy jednak
cztonkowie Szkoty bywali nagabywani o (rzeczywiste lub jedynie rzekome) rozbiez-
no$ci migdzy ich pogladami filozoficznymi a praktyka ich pracy badawczej (jak
w przypadku Tarskiego, ktory sympatyzowal z nominalizmem, stosujac jednoczesnie
infinitarne metody w swoich badaniach matematycznych, co moglo sugerowac, iz
jest raczej platonikiem), to mogli przeciez odpowiedzie¢ (jak wtasnie uczynit to
Tarski), ze sa udreczonymi nominalistami, ale nawet bajka jest wartosciowa. Przed-
stawiciele Szkoly zwracali jednak baczna uwage na poglady filozoficzne swoich
wspoltowarzyszy, dokonywali ich analiz, a czasem formowali lub modyfikowali pod
ich wptywem wlasne stanowiska. Murawski cytuje za Kotarbinska wypowiedz
Andrzeja Mostowskiego, wygloszona po powrocie z konferencji poswigconej teorii
mnogosci (czujemy nieodpartg potrzebe jej przytoczenia): ,,Prosz¢ sobie wyobrazic,
ze ja wzdychatem tam do reizmu. Koncepcje, ktore przedstawiono, byly wynikiem
spekulacji tak karkotomnych i tak dalece nieuchwytnych dla intuicji i niezrozumia-
lych, ze reizm wydawat si¢ oaza, w ktorej mozna pooddychaé swiezym powietrzem”.
Kazdemu, kto zna wyrafinowane prace Andrzeja Mostowskiego z teorii mnogosci, ta
deklaracja powinna da¢ posmak tego, jak zagmatwane pojeciowo konstrukcje oma-
wiano na owej konferencji.

W wypadku kazdej z omawianych postaci autor przypomina niektére jej najwaz-
niejsze dokonania oraz komentuje zywione przez nia poglady filozoficzne. W odczu-



200 Jerzy Pogonowski

ciu piszacego te stowa komentarze te czgsto dostarczajg catkiem nowych interpreta-
cji analizowanych stanowisk. Czy mamy w tej materii racj¢ — to juz niech zechce
rozstrzygnaé czytelnik ksiazki Romana Murawskiego. Tutaj przywolajmy jeszcze
ustalenia autora podane w Zakorczeniu tomu:

(1) Polscy matematycy i logicy okresu migdzywojennego zywo interesowali si¢
problemami filozoficznymi zwiazanymi z ich dziedzinami, byli doskonale zoriento-
wani w aktualnych tendencjach panujacych w nauce $swiatowej, formutowali na ich
temat oryginalne komentarze.

(2) Formutowali tez wlasne koncepcje filozoficzne odnoszace si¢ do logiki i ma-
tematyki, uwazajac przy tym — co byto dla nich wielce charakterystyczne — ze sa-
me badania logiczne i matematyczne nie powinny by¢ krgpowane zadnymi wprzody
przyjmowanymi zalozeniami natury filozoficznej. Wypowiedzi te dotyczyly jednak
raczej kwestii szczegétowych, konkretnych otrzymywanych wynikdw.

(3) Jak juz wspomniano, szanowano prywatnos$¢ pogladéw filozoficznych, od-
dzielano je wyraznie od pracy badawczej. Dla przykladu, uwazano, ze filozoficzna
kwestia prawomocnos$ci aksjomatu wyboru lub hipotezy kontinuum rozstrzygana
powinna by¢ jedynie na podstawie konkretnych wynikéw matematycznych.

(4) Autor uwaza, ze u zrodet i podstaw tak $wietnego rozwoju logiki i matema-
tyki polskiej tego okresu nie lezala zadna ideologia ani sprecyzowana koncepcja filo-
zoficzna. Kierunek teoriomnogos$ciowy mial raczej charakter metodologiczny, a nie
wymuszajacy jakiekolwiek rozstrzygnigcia ontologiczne lub epistemologiczne.

(5) Szukajac przyczyn opisanych w ksiazce postaw polskich logikéw i matema-
tykow rozwazanego okresu wobec samej filozofii logiki i matematyki, autor podziela
poglad wyrazony przez Jana Wolenskiego (,,Filozoficzne problemy logiki”’, w: Hi-
storia nauki polskiej. Wiek XX. Polska Akademia Nauk, Instytut Historii Nauki oraz
Fundacja im. W. Swigtostawskiego, Warszawa 1996), piszac, iz dopatrywaé sig ich
nalezy w: (a) odroznieniu praktyki badawczej od filozoficznych sporéw dotyczacych
podstaw matematyki (np. w przypadku sporéw wokot aksjomatu wyboru); (b) zasa-
dzie (postulowanej juz przez Kazimierza Twardowskiego) odr6zniania nauki i §wia-
topogladu. Gdy wigc pracujemy w konkretnej dyscyplinie naukowej, to powiazane
z nig zagadnienia filozoficzne staja si¢ rodzajem $wiatopogladu. Gdy natomiast po-
chylamy si¢ nad kwestiami filozoficznymi, to powinnismy si¢ w tej refleksji postu-
giwaé metodami naukowymi.

Pozostaje nam szczerze zacheci¢ do lektury wszystkich interesujacych sig¢ dzie-
jami polskiej nauki. Przy okazji, moze warto zastanowi¢ si¢ nad poréwnaniem pro-
porcji: osiagnigtych wynikéw do pozostajacych w dyspozycji mozliwosci w trudnym
okresie dwudziestolecia migdzywojennego oraz np. w o ilez latwiejszym, jak si¢
zdaje, okresie ostatnich dwudziestu lat. Warto$ciujace poréwnanie nauki polskiej
dwudziestolecia migdzywojennego z jej stanem i rozwojem w okresie czterdziestole-
cia bezposrednio po ostatniej wojnie Swiatowej jest, sadzimy, niepordwnanie trud-
niejsze.



